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Clasa a IX-a

Problema 1. Fie a1, a2, . . . , a2026 o secvent, ă formată din 2026 de numere

naturale cu proprietatea: din oricare trei termeni consecutivi, unul este media

aritmetică a celorlalt, i doi. Dacă a1 = 1 s, i a2 = 2, determinat, i numărul maxim de

termeni egali cu 0 din secvent, ă.

Problema 2. Determinat, i funct, iile f : R → R pentru care

f(x+ y) = max(f(x), y) + min(f(y), x),

oricare ar fi x, y ∈ R.

Problema 3. În interiorul triunghiului ABC se alege la ı̂ntâmplare punctul D.

Paralelele duse prinD la BC, CA, respectiv AB intersectează laturile triunghiului

ı̂n punctele P s, i S, N s, i R, respectiv M s, i Q (unde M,N ∈ BC; P,Q ∈ AC;

R, S ∈ AB). Demonstrat, i că:

a) dacă D este centrul de greutate al triunghiului ABC atunci el este centrul de

greutate s, i al triunghiului MPR;

b) dacă triunghiurile MPR s, i SNQ au acelas, i centru de greutate, atunci acesta

coincide cu D.

Problema 4. Fie a, b, c ∈ R astfel ı̂ncât ecuat, ia de gradul al doilea

(b+ c)x2 + (a+ c)x+ (a+ b) = 0

nu are solut, ii reale. Demonstrat, i că 4ac− b2 ≤ 3a(a+ b+ c).

Fiecare problemă se notează de la 0 la 21 de puncte s, i 16 puncte sunt din oficiu

Timp de lucru: 4 ore


